
  

Systèmes de déduction de la logique propositionnelle
1-Système à la Hilbert



  

Définition d'un système déductif

Un calcul ou un système déductif est, en logique, un ensemble de règles 
permettant en un nombre fini d'étapes et selon des règles explicites de 
déterminer si une proposition est vraie. Un tel procédé s'appelle une 
démonstration. On associe aussi aux propositions une structure 
mathématique qui permet de garantir que ces raisonnements ou 
démonstrations ont du sens, on dit qu'on lui a donné une sémantique. En 
calcul des propositions classique, cette sémantique n'utilise que deux 
valeurs, vrai et faux (souvent notées 1 et 0). Une proposition entièrement 
déterminée (c'est-à-dire dont les valeurs des constituants élémentaires 
sont déterminées) ne prend qu'une seule de ces deux valeurs.



  

Principales propriétés



  



  



  

Système à la Hilbert

En logique, les systèmes à la Hilbert servent à définir les déductions formelles 
en suivant un modèle proposé par David Hilbert au début du xxe siècle : un 
grand nombre d'axiomes logiques exprimant les principales propriétés de la 
logique que l'on combine au moyen de quelques règles, notamment la règle de 
modus ponens, pour dériver de nouveaux théorèmes. Les systèmes à la Hilbert 
héritent du système défini par Gottlob Frege et constituent les premiers 
systèmes déductifs, avant l'apparition de la déduction naturelle ou du calcul des 
séquents, appelés parfois par opposition systèmes à la Gentzen.



  



  



  

(Théorème de déduction) Avec le calcul de Hilbert 
(simplifié ou non) on a, pour

tout ensemble de formules Γ et toutes formules 
ϕ et ψ sur une même signature :

Γ  ⊢ (ϕ → ψ) si et seulement si Γ  {∪ ϕ}  ⊢ψ



  



  

Lemme: Tous les axiomes du calcul des propositions (simplifié ou non) sont des 
tautologies.

Lemme: Si Γ |= ϕ et Γ |= (ϕ → ψ), alors Γ |= ψ.
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